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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala- clasa a VIII-a
Vaslui, 14 februarie 2026
Barem evaluare si de notare

Fiecare problema se puncteaza cu 22,5 de puncte. Se acorda 10 puncte din oficiu.
Punctajul maxim este de 100 de puncte.

Problema 1
Daci a, b, ¢ € [4,5], aratati ca

a) 2<5+2<205.
b) 9<(a+b+c)-(5+3+3) <915,

Solutie si barem:
2) (@=Db)2=0=a2 4+ b2 22D ... 3p

Cuma,b € [4,5] = %+ Z > 2,Va,b € [4,5], cuegalitate pta=b................coeevvennn. 2p
Dacéa,be[4,5]=>4Sa£5§i%S%Siﬁ%_%_z ..................................... 2p
S = (5a —4b) (5D —4a) = 0....oviiiiiiiiiiiii i 2p
2002 4 2002 S A1AD ... 2p
Cumabe[45] =2+2<2 =242 <205,
b a 20 b a
cu egalitate pentru a=4, b=5sau a=5, b=4 (¥).....coiiiiiii 2p
1 1 1 b b
b) (a+b+c)-(;+;+z)=3+(%+;)+(;+§)+(§+%) ................................... 3p

. .a b a c b c . -
Din a) avem ca+-2= 2, —t-=2 2,; to2 2, prin adunare avem ca

(a+b+c)- (i + % + %) > 9, cu egalitate pentru a=b=c.............ccoeiiiiiiiiiiiiiiiens 3p

Din a) si (*) avem ci (a + b + ¢) - (§+%+§) €O 15 3,5p
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Problema 2
a) Ardtati cd numarul a = 2\/7 —44/3 + \/20 —8V6 + 2\/3 + 2+/2 este natural.

b) Fie x si y doua numere reale astfel incat 5x + 7y = 12. Aflati valoarea minima a
expresiei 5x2 + 7y2.

Solutie si barem:

) \/7—4\/§=\/22—2-2-\/§+\/§2= (2-V3) =|2-V3|=2-V3 e 2,5p
20 — 8% = /4(5—2\/5)=2\/\/§2—2-\/§'\/§+\/§2=2/(\/5—\/5)2=
=2[V3 = VZ| = 2(V3 = V2) = 2V3 = 2VZ oo 2,5p
\/3+2x/E=\/\/§2+2-x/7-1+1= (VZ+1) = [VZ4+1| = VZH+1 2,5p
a=2(2-V3)+2V3-2V2+2(V2+1)
A=4—2V34+2V3 = 2V2 + 2V2 + 2 =5 @ = 6 E N oo 2,5p
b) 7y=12—5x=>y=12;5x ............................................................................................ 2,5p
12 — 5x\* 144 — 120x + 25x2
5x2+7y2:5x2+7< > —5x2 4 7. _
7 49
35x2 + 144 — 120x + 25x?> 60x2 —120x + 60 84
= +—=
7 7 7
%(x2—2x+1)+12=67—°(x—1)2+12 ......................................................................... 7,5p

(x=1)22 0= MIN(5X2 4+ 7Y2) = 12 oot 2,5p
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Problema 3

In tetraedrul ABCD notam M, N, P, Q mijloacele muchiilor AD, AB, BC respectiv CD.

Se stie ca m<(AC,BD) = 90°.

a) Aratati ca m«(MNP) = 90°.
b) Aratati cd, dacd AC=BD, atunci MNPQ este patrat.
SGM 10/2025
A
N M
B N \ \ D
. \\/ a
C
Solutie si barem:

a) MmadgD, MmLULADY — MN = linie mijlocie = MN =22 siMN | DB.................... 3p
n84BC, NmijLuiAP) — NP = linie mijlocie = NP =“C SiNP | AC...........c.ccc..o... 3p
Npiac) = ME(MNP) = m&(MN,NP) = m&(BD,AC) = 90°......oooovovcciicrrrreerrrssisi 4,5p

b) MABDC, QmiLuiDC) — pQ = linie mijlocie => PQ =2 §i PQ Il DB............cc.oo........ 3p
PQ="25i PQIDB ,

MN=D2—B§i MNIDE = PQ = MN si PQ || MN = MNPQ paralelogram......................... 3p
Din PQ =22 NP =2 §i DB = AC=>PQ = NP.........coooooiiiiiiiiiiiiiee, 2p
MNPQ paralelogram $i PQ = NP = MNPQ 7OMb........c.cc.oiiiiiiiiiiiiiiiiiiieannn, 2p

MNPQ romb si mZ(MNP) = 90° = MNPQ PEETAL........veeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeens 2p
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Problema 4
Fie piramida triunghiularda VABC cu VA=AB. Se iau punctele M € (4B), N €(BC) si P €(AC) astfel incat

BM = CP si «BNM = «PNC = ¥BAC. Daca (4D este bisectoarea unghiului «CAV,D € (CV), aratati
ca:

a) (AN este bisectoarea unghiului <BAC;

b) BV ||(AND).

Solutie si barem:

v
D
B C
M P
A
T.bis.
a) (AD bisectoarea <CAV = VB B DarVA=AB =22 =28 e, S5p
DC AC DC ~ AC
ABNM ~ ABAC ~ APNC si BM = CP = ABNM = APNC = BN = NPsi MN = NC. .. .............. 5p
R. T. bis.
ABNM ~ ABAC = 2N = MM _, AB _ BN _ BNZ 2% (AN este bisectoarea <BAC. .................... Sp
AB AC = AC  MN NC
BN AB AB vDp R. T. Thales
b) —=—si —= —=———=—=ND || BV,dar ND c (AND) = VB || (AND). ....ccccoveveuveurn... 7,5p
NC  AC 7" AC  DC



